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LICENCIATURA EM MATEMATICA

Nao é permitido qualquer tipo de consulta. Justifique brevemente as suas respostas e indique todos
os calculos que efectuou.

1. Considere a seguinte matriz
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(a) Factorize A na forma LU, onde L é uma matriz triangular inferior com elementos diagonais
iguais a 1 e U é uma matriz em escada de linhas.

) Discuta a caracteristica de A em fungao do parametro a.
) Para que valores de o a matriz A é invertivel? Para o = 0, calcule a inversa de A.
(d) Determine os valores de o para os quais o sistema Az = b é impossivel.

Usando a alinea (c), determine a solu¢ao de Az = b quando o = 0.
2. Para cada uma das seguintes afirmacoes diga, justificando, se é verdadeira ou falsa.

(a) Seja A uma matriz do tipo nxn. Se D for uma matriz diagonal de ordem n, entdo AD = DA.
(b) Se A for uma matriz do tipo 4 X 2, ent@o o sistema Az = 0 é possivel e indeterminado.
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(c) Se a matriz [as; age asgs3| é invertivel, entdo a matriz

também é invertivel.
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(d) Seja A uma matriz quadrada de ordem 5, entdo det(—A) = — det(A).

3. Sejam A e B matrizes quadradas de ordem n.

Sem usar determinantes, prove que o produto AB é invertivel se e s6 se A e B sao ambas
invertiveis.
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